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le dernier facteur X" = /"(#) par
c'est-à-dire à substituer dans /"(a?), à l'abscisse du sommet que l'on considère, l'abscisse x±h d'un point de la parabole très rapproché de ce même sommet. Cette nouvelle méthode, sans exiger comme la première un examen préalable de tous les cas particuliers, a néanmoins le désavantage de compliquer extrêmement les calculs par l'admission de quantités arbitraires dans les équations auxiliaires des divers degrés. On évite cet inconvénient en suivant une troisième méthode dont je vais rendre compte.
§ VI. Dans cette troisième méthode, comme dans la première, je supposerai l'équation donnée préparée de manière qu'elle n'ait pas de racines égales entre elles ou à zéro. Cette préparation faite, on lèvera facilement tous les obstacles à l'aide des considérations suivantes :
Si les équations auxiliaires n'avaient pas de racines égales entre elles ou à zéro, elles serviraient immédiatement, comme on l'a déjà fait voir, à déterminer le nombre et l'espèce des racines réelles de la proposée ; mais si le contraire a lieu, pour ramener ce second cas au premier, il faudra détruire l'égalité dont il s'agit en substituant aux sommets de la courbe d'autres points très rapprochés de ces mêmes sommets. Il existe deux manières différentes d'opérer cette substitution. La première consiste à remplacer un quelconque des sommets par un autre point très voisin de ce sommet et pris sur la courbe que l'on considère. La seconde consiste à remplacer la courbe elle-même par une autre courbe très voisine et à substituer les sommets de cette dernière à ceux de la courbe donnée. Pour effectuer la première substitution- il suffit d'augmenter les abscisses des sommets de quantités indéterminées supposées très petites. Pour effectuer la seconde, il faut augmenter de quantités très petites les coefficients de l'équation proposée dont les valeurs respectives déterminent la nature de la courbe. Le premier moyen coïncide avec la seconde des deux méthodes précédentes et rend signe qui satisfont à la proposée.
